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 ÑAI HOÏC QUOÁC GIA TP.HCM ÑEÀ THI TUYEÅN SINH LÔÙP 10 NAÊM 2014-2015 

TRÖÔØNG PHOÅ THOÂNG NAÊNG KHIEÁU MOÂN THI: TOAÙN (Khoâng Chuyeân) 

 Thôøi gian: 120 phuùt 

Caâu I: (2 ñieåm) 

a) Giaûi phöông trình:       2

3 x 3 x 9 x 4 5 3 x       

b) Tính 
x

y

 biết x > 1; y < 0 vaø 

    
  

2

3 3

2 2 3 4

x y x y 1 4x 1

6

1 4x 1 x y xy y

   
 

   
  

 

Caâu II: (2 ñieåm)  

a) Giaûi hệ phương trình: 

     2 2

2

x y 2 x 9 y 7 15 0

x 9 y 7 8


     


    

  

b) Hình thoi ABCD coù dieän tích laø  2

18 3 m , ABD  ñeàu. Tính chu vi hình thoi vaø baùn kính 

ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC     

Caâu III: (2 ñieåm) Cho phöông trình: 
 

 
2

mx m 3 x 2m 1

0 1

x 3

   



  

a) Giaûi phöông trình (1) khi m 1    

b) Tìm m ñeå phöông trình (1) coù hai nghieäm phaân bieät 
1 2

x ;x  sao cho: 

 2

1 2 2
21x 7m 2 x x 58      

Caâu IV: (1 ñieåm) 

a) Goïi 
a b

x ;y ab

2


   laàn löôït laø trung bình coäng vaø trung bình nhaân cuûa hai soá döông a, b. 

Bieát trung bình coäng cuûa x vaø y baèng 100. Tính S a b    

b) Giaû söû hai ñaïi löôïng x vaø y tyû leä nghòch (x, y luoân döông). Neáu x taêng a% thì y giaûm m%. 

Tính m theo a. 

Caâu V: (3 ñieåm) Hình vuoâng ABCD coù AB = 2a, AC caét BD taïi I. Goïi T laø ñöôøng troøn (CID), BE 

tieáp xuùc vôùi T taïi E (E khaùc C), DE caét AB taïi F. 

a) Chöùng minh ADE  caân. Tính AF theo a. 

b) BE caét AD taïi P. Chöùng minh: ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABP  tieáp xuùc vôùi CD. Tính 
AP

PD

  

c) AE caét T taïi M (M khaùc E). Tính AM theo a. 

 HEÁT 
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 ÑAI HOÏC QUOÁC GIA TP.HCM ÑEÀ THI TUYEÅN SINH LÔÙP 10 NAÊM 2013 

TRÖÔØNG PHOÅ THOÂNG NAÊNG KHIEÁU MOÂN THI: TOAÙN (Khoâng Chuyeân) 

 Thôøi gian: 120 phuùt 

 

HÖÔÙNG DAÃN GIAÛI 

 

Caâu I: (2 ñieåm) 

a) Giaûi phöông trình:       2

3 x 3 x 9 x 4 5 3 x       

            
2

2 22

3 x 0;3 x 0 3 x 3

3 x 9 x 9 x 80 3 x3 x 3 x 9 x 16.5 3 x

        
  

         

  

       4 4

3 x 3 3 x 3

3 x 81 x 80 3 x 0 3 x 81 x 80 0

       
  

          

 

    4

4

3 x 3

3 x 3
3 x 3 x 3

3 x 0
x 1 nhaän3 x 1 x 0

1 x 0
x 1

  
        

      
          

 

Vaäy  S 3;1; 1    

b) Tính 
x

y

 biết x > 1; y < 0 vaø 

    
  

2

3 3

2 2 3 4

x y x y 1 4x 1

6

1 4x 1 x y xy y

   
 

   
  

Vì x > 1 ; y < 0 neân 
x

0, 4x 1 1 4.1 1 1 0

y

         

Ta coù : 

    
  

  

   

2

3 3 2 2 2 2

2 2 3 4 2 2 2

x y x y 1 4x 1 x y x xy y 1 4x 1

6 6

1 4x 1 x y xy y 1 4x 1 y x xy y

        
    

       
  

2
2 2 2 2

2 2 2

x y x x x
6 1 6 7 7

yy y y

 
         

 
 . Maø 

x
0

y

 . Do ñoù : 
x

7

y

    

Caâu II: (2 ñieåm)  

a) Giaûi hệ phương trình: 

     2 2

2

x y 2 x 9 y 7 15 0

x 9 y 7 8


     


    

  

  

2

2

2

y 7 0

x y 2 0

x 9 y 7 15 0

x 9 y 7 0

  

    
    

    

  

    

2 2

2 2

y 7

x y 2 0 vaø x 9 y 7 0 1

x 9 y 7 15 0 vaø x 9 y 7 0 2
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Ñieàu kieän : y 7    

Giaûi (1) : 

 
2 2 2 2

2

x y 2 x y 2 x y 2 x y 2

1

y 7 y 7 8 2 y 7 8 y 7 4x 9 y 7 8

             
      

                

  

2 2
x 7;y 9x y 2 x y 2

y 7 16 y 9 x 7;y 9

       
    

         

  

Giaûi (2) : 

 
2

2

x 9. y 7 15

2

x 9 y 7 8

   
 

   

  Ñaët :  2

u x 9;v y 7 u;v 0       

Ta coù : 
u.v 15

u v 8

 


 
  Do ñoù theo ñònh lyù Vi-eùt ñaûo thì u, v laø nghieäm (neáu coù) cuûa phöông trình : 

   2

t 8t 15 0 t 3 t 5 0        
t 3

t 5

 
 


  Do ñoù : 

2

2

x 0;y 18

x 9 3; y 7 5

x 4;y 2

x 9 5; y 7 3
x 4;y 2

       
   
        

  

Vaäy            x;y 7;9 ; 7;9 ; 0;18 ; 4;2 ; 4;2     

b) Hình thoi ABCD coù dieän tích laø  2

18 3 m , ABD  ñeàu. Tính chu vi hình thoi vaø baùn kính 

ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC    

 

Goïi O laø giao ñieåm cuûa AC vaø BD. 

Ta coù:  

 

 

 

AC
AC BD,OA OC tính chaát hình thoi ABCD

2

AB BC CD DA ABCD laø hình thoi

AB BD AD ABD ñeàu


  


  


  



  

Maø 
0

3
OA AB.sinABO AB.sin60 AB.

2

     

Neân AC 2.OA 3.AB    

 

 

 

 

 

 

 

ABCD

AC.BD
S

2

    2
3.AB.AB

18 3 AB 36 AB 6 m Vì AB > 0

2

        

   CV ABCD AB.4 24 m    

C

A

O
B D
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Ta coù:  AD BD CD 6 m    ABC  noäi tieáp ñöôøng troøn taâm D, baùn kính 6m 

Caâu III: (2 ñieåm) Cho phöông trình: 
 

 
2

mx m 3 x 2m 1

0 1

x 3

   



  

a) Giaûi phöông trình (1) khi m 1    

Thay m 1   vaøo pt (1), ta ñöôïc:  

  
  

2 x 1 x 3 x 3 0x 4x 3
0 0 x 1 0 x 1

x 1 x 3 0x 3 x 3

      
         

    

  

Vaäy  S 1    

b) Tìm m ñeå phöông trình (1) coù hai nghieäm phaân bieät 
1 2

x ;x  sao cho: 

  2

1 2 2
21x 7m 2 x x 58      

 
   2

x 3

1

mx m 3 x 2m 1 0 *

  
 

    

 

(1) coù hai nghieäm phaân bieät khi (*) coù hai nghieäm phaân bieät  khaùc 3   

   

 

2
2

m 0 m 0

m 3 4m 2m 1 0 7m 2m 9 0

8m 8 0
9m 3 m 3 2m 1 0

   
 

           
        

  

  
m 0 9

m 1;m 0;m 1

m 1 7m 9 0 7

 
       

  

  

Theo heä thöùc Vi-eùt, ta coù: 
1 2 1 2

3 m 2m 1
x x ;x x

m m

 
     

Vì 
2

x  laø nghieäm cuûa phöông trình neân  2

2 2
mx m 3 x 2m 1 0       

Do ñoù:    2 2

1 2 2 1 2 2 2
21x 7m 2 x x 58 21x 7 mx m 3 x 2m 1 21x 7 58                 

1 2 1 2

17
21x 21x 7 58 x x

7

        

 
3 m 17 7

21 7m 17m 24m 21 m nhaän

m 7 8


           

 Vaäy khi 
7

m

8

  thì thoûa ñeà. 

Caâu IV: (1 ñieåm) 

a) Goïi 
a b

x ;y ab

2


   laàn löôït laø trung bình coäng vaø trung bình nhaân cuûa hai soá döông a, 

b. Bieát trung bình coäng cuûa x vaø y baèng 100. Tính S a b    

Ta coù: 
x y

100

2


   

2
a b

ab 200 a b 400.

2


       Maø a b 0    

Neân a b 20    

b) Giaû söû hai ñaïi löôïng x vaø y tyû leä nghòch (x, y luoân döông). Neáu x taêng a% thì y giaûm m%. 

Tính m theo a. 
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Do x, y tyû leä nghòch. Neáu x taêng a% thì y giaûm m%. Do ñoù:   x x.a% y y.m% xy     

Vì x, y > 0. Neân   
m 100 100a

1 a% 1 m% 1 1 m

100 100 a 100 a

       
 

  

 

Caâu V: (3 ñieåm) Hình vuoâng ABCD coù AB = 2a, AC caét BD taïi I. Goïi T laø ñöôøng troøn (CID), BE 

tieáp xuùc vôùi T taïi E (E khaùc C), DE caét AB taïi F. 

L

J

M

K

P

F

E

O

I

C

A

D

B

 

a) Chöùng minh ADE  caân. Tính AF theo a. 

Goïi O laø taâm cuûa ñöôøng troøn T. 

Ta coù: AC BD  taïi I. Neân taâm O cuûa ñöôøng troøn T laø trung ñieåm cuûa CD. 

BE, BC laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn T  

BO laø tia phaân giaùc cuûa EBC

OB laø tia phaân giaùc cuûa EOC

BE BC 


 



   

BEC  caân taïi B coù: BO laø ñöôøng phaân giaùc neân BO cuõng laø ñöôøng cao OB EC    

Maø DE EC . Neân DF // OB. 

Töù giaùc DFBO laø hình bình haønh 
CD

BF OD a

2

    . Maø AB 2a . Neân AF a   

Ta coù:   AB BE BC   ABE  caân taïi B. 
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b) BE caét AD taïi P. Chöùng minh: ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABP  tieáp xuùc vôùi CD. Tính 
AP

PD

  

Chöùng minh ñöôïc: O, I, F thaúng haøng. 

Caùch 1: 

OB laø tia phaân giaùc cuûa EBC

OP laø tia phaân giaùc cuûa  EOC

 EBC;EOC laø hai goùc keà buø








    Neân 
0

BOP 90   

Goïi K laø giao ñieåm cuûa OF vaø BP.  

Duøng ñöôøng trung bình cuûa hình thang ta chöùng minh ñöôïc K laø trung ñieåm cuûa BP. 

OPB  vuoâng taïi O coù OK laø ñöôøng trung tuyeán öùng vôùi caïnh huyeàn BP. 

PB
KO KP KB

2

     ... KO CD     

  ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABP  tieáp xuùc vôùi CD. 

Caùch 2: 

Goïi J laø giao ñieåm cuûa BO vaø AM, T laø giao ñieåm cuûa OB vaø EC. 

Keû BL AE   BL laø ñöôøng cao cuûa ABE  caân taïi B. 

  BL laø phaân giaùc cuûa ABE . Maø BO laø phaân giaùc cuûa CBE . 

Neân 
0

LBJ 45  JLB  vuoâng caân taïi L. JET  vuoâng caân taïi T. 

0 0

JET 45 DEM MEC 45 MD CM         

  M laø ñieåm chính giöõa cuûa DC  IM DC   ... IM DC     

  ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABP  tieáp xuùc vôùi CD. 

Ta coù:  2 2
a a

PE.BE OE PE a : 2a FD PE

2 2

         

Ta coù: 
a 3a

AP 2a

2 2

   ; Do ñoù: 
AP

3

PD

   

 

c) AE caét T taïi M (M khaùc E). Tính AM theo a. 

Laøm theo caùch 1 caâu b) 

Ta coù: IEF ICD,ICD IAF IEF IAF      

  Töù giaùc AFIE noäi tieáp 
0

IEM AFI 90      IM laø ñöôøng kính cuûa ñöôøng troøn T  

 I, O, M thaúng haøng.  

Laøm theo caùch 2 caâu b) khoâng caàn phaàn treân 

Vaäy I, O, M, F thaúng haøng. FM 3a.    

AFM  vuoâng taïi F
2 2 2 2 2 2 2

AM AF FM AM 9a a 10a ,AM 0          

Do ñoù: AM 10a   

 HEÁT 

 


